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1. Toesta, et leidub I6pmata palju positiivsete tdisarvude kolmikuid (#,y, z), mis rahuldavad
vorrandit z% = y3 + 23 .

2. Tdesta, et kui positiivsete tdisarvude m ja n jaoks kehtib vérdus 2m? 4+ m = 3n? 4+ n | siis
arvud m—n, 2m4+2n+1 ja 3m+3n+1 on tidisarvude ruudud.

3. Lela vorrandisiisteemi koik tédisarvulised lahendid:

2ey = t? —w? 4 2%,
20z = t2 —y? +w?;

Quz = t? —w? + 2% .

4. Pidev funktsioon f(z) rahuldab tingimusi f(1000) = 999 ja f(z) - f(f(z)) = 1 iga reaal-
arvu x korral. Leia f(500) . (Funktsiooni f(#) nimetame pidevaks, kui mistahes fikseeritud
argumendi xzo ja reaalarvu ¢ > 0 korral saab leida niisuguse reaalarvu 6 > 0, et vorratusest
|z — xo| < § jareldub vorratus |f(z) — f(zo)| < ¢ . Veidi lihtsustatult deldes tdhendab see, et
funktsiooni f(x) graafik kujutab endast pidevat joont.)

5. Punktid A, B, C' paiknevad ringjoonel raadiusega r ja punkt I vastava ringi sisepiirkon-
nas, kusjuures |AB| = |BC| ja kolmnurk BCD on vérdkiilgne. Kiir AD 16ikab ringjoont
punktis F . Toesta, et |DFE|=r.

6. Punktid C' ja D paiknevad poolringjoonel diameetriga AB . Olgu M koolu C'D keskpunkt
ja H punktist C' diameetrile AB tommatud ristloigu aluspunkt. Toesta, et koolu C'D fiksee-
ritud pikkuse korral ei soltu nurga ZC'HM suurus punktide C' ja D asendist poolringjoonel.

7. Juku ja Juhan méngivad jirgmist miangu. Koigepealt kirjutab Juku tahvlile ithe nullist erineva
numbri. Seejérel kirjutab Juhan iihe suvalise numbri Juku numbrist paremale, nii et tahvlile tekib
kahekohaline arv. Edaspidi teevad méngijad kidike vaheldumisi, kusjuures igal kiigul sooritab
mingija iihe jirgmistest operatsioonidest:

a) lisab tahvlil olevale arvule paremale poole iihe suvalise numbri;

b) paigutab tahvlil oleva arvu numbrid @imber nii, et arv muutuks suuremaks.

Mingu voidab see, kelle kdigu jarel on tahvlil esmakordselt suurem arv kui 1997...1997 (arv,
milles numbrid 1997 korduvad 1997 korda). Kummal méngijatest on voitev strateegia?

8. Saturnlaste tihestikus on n tidhte ning mistahes sona saturnlaste keeles on iilimalt m tdhe
pikkune (méni tiht voib esineda sonas ka rohkem kui iiks kord). Seejuures ei lange saturnlaste
keeles iikski sona kokku mone teise sona algusega. Tédhistagu ap pikkusega £ sonade arvu
saturnlaste keeles. TGesta, et kehtib vorratus



